Vélyi Gyula Matematikakor, 2018 oktober 26.  VIII. osztaly
A feladatlapot 0sszeallitotta: Hamar Erzsébet

Valds szam modulusa, egész része, tortrésze.
Emlékeztet6

Barmely a, b € R esetén fennallnak a kovetkez6 0sszeftiggések!

la] =0 {a} - tortrész

|—al| = |al [a] - egész rész € Z

lab| = |al - |b| [a] +{a} =a

la™| = |al™® ,n € N a—-1<[a]l<ae[al<a<[a]l+1
|E|:@b¢0 0<{a}<1

bl |b|’ [al] + [b] <[a+Db] <[a] +[b]+1

hab>0,la|<b&e —-b<a<bh
la + b| < |a| + |b|
la —b| < |a| + |b|

[a+kl=[a]l+k, ke
fa+k}={a},keZ
ha a € R\Z akkor [—a] + [a] = —1

|lal = 1b]] < la - b]

[a]+[a+%]+[a+%]+~--+[a+%] = [na],n € N*

Az n! szam p primtényezéjének hatvanya egyenlé:

[E]+[£]+[£]+ +[£] aholn > pk
pl  Ip2l " 1p? p*l’ B

Oréan megoldott feladatok
1. Szamitsd ki:

o= o o

1 2 3
c) n = 1 esetén igazold, hogy S = [E] + [E] + [E] + ot [

o= o2

n
f] , akkor teljes négyzet, ha n paros.

2. Hatarozd meg az a és b kiilonboz6 szamjegyeket, ha tudod, hogy:
|V/abb| + [Vbba] + [Vbab| = a + bb
3. Adottaz x, y, z kiilonb6z6 valés szdmok, igazold, hogy:

1 1
(x=yl+ly =21+ 1z =2 (—+ +——) 210
Y =y Ty =2l lz—xl

4. Adottaza, b, c valés szamok tugy, hogy abc # 0 és (a+ b)(a+c)(b+c) #0
a C

b+c + a+c a+b >1

5. Hatarozd meg x pozitiv valds szamot és n nullatol kiillonbozé természetes szamot

melyre fennall a kovetkez6 egyenl6ség:[x] + {3} = 1,005 n.

X

igazold, hogy:|

Javasolt feladatok

6. Oldd meg a kovetkez6 egyenletet a val6s szamok halmazén:
a) ||x+2| —|x—1|| =x+3

[x] +{x} _

——— =[]

b) >



10x+21 5x+6
‘) [ 6 ] R
d)x+1=4{x}+ [x]
7. A mértani és szamtani kozepe két kiilonbozé a és b természetes szamnak xy,
illetve yx. Szamitsd ki |a — b|.
8. Igazold, hogy barmely a és b val6s szam esetén:
Jlaz —1[|b2 — 1| < |1 + ab| + |a + b|
9. Oldd meg a val6s szdmok halmazan a kovetkez6 egyenl6tlenséget:
min{6x, |x|} <3x —1
10. Adottaz 4 = {n € N|[\/n_+2] = [\/ﬁ],n < 2013}, hatédrozd meg az A halmaz
kardinalisat.

11. Oldd meg a val6s szdmok halmazan:
a) [f] + [f] + [f] = 2013
QoL
b) [E] + [§] + [g] = 2014
c) {x}—{2013 -x} =x
12. Adott, a P(x) = [2x] — [x] — [x + %] ,x € R, kifejezés
a) Szamitsd ki P(v2) és P(V/3) értékeit.
b) Igazold, hogy P(x)=0

13. Szamitsd ki :

a)$§ = 22011

2010 + 17 [2010 + 2 2010 + 22010
[ 2 ]+[ 22 ]+

b) [\/nz +n],n e N

14. Hatérozd meg az [10vVn? + n|,n € N* utolsé szamjegyét.
15. Oldd meg a kovetkez6 egyenleteket a valdés szamok halmazan:

aA)lx+1+(x+1D)+[x+1]=10 D) (x—1D2?+[x+1]>? =4

’x+2 _x—1 _ {x}
c) 3 =3 d)x—m

e) 2lxl+lyl+1 _ olx]l — 1984

16. Oldd meg az egész szamok halmazan:

[3x+1

]"‘1 =[6x—1]_[5x—4

2
2 2 2

Megjegyzés: 5 feladat a hazi feladat a javasolt feladatokbél



